Si f(x) esuna funcién habitual da-
2 P da por su expresion 2 analitica y exis-
xlﬂlc fo) =l POR TANTO | te f(c), entonces para hallar:

lim  f(x)

X =€

Si f(x) escontinua en X = ¢, ENONCes:

Las funciones que utilizamos habitualmente
mediante su expresion analitica son continuas

calcularemos, sencillamente:

en todos los puntos en los que estin definidas. J@©
Halla los siguientes limites:
2 fm \/2x + 9 s Ve % _ x*-4
a)lim | S x>—1 b) lim \V2x +9 b) lim \/x -5 c) lim ———
x> 1 3 x—>0 x =1 x—>2 X~
ReSOLUCION
2 2 -
) lim |5 -1 i-13'—]L=f—fl=)qL b) lim V~2x+9=\/—2-0+9=\/§=3
x—=>1 3 3 5 2 x—=0
o) lim Vx —5. No tiene sentido, la x no puede tomar valores “cada vez mds proximos a 17
x—=1
x> —4 x2 — 4
d) lim ——5~ Aunque x =2 no sea del dominio de la funcién ——5 si podemos tomar puntos
E—ypR T B -

del dominio tan proximos a 2 cOMO queramos. Recordaremos en la pigina 28 c6mo se halla este

tipo de limites.

Halla los siguientes limites en los casos en los que sea posible:

392 3 5,2
a) lim |x° - %x +3|= b)lim iZ_ZL = ) lim ic—,—'—x- = A lim Va2 +9=
X3 & PR i | woyg X1 x4
F
e) lim Vx?-9= f) lim e*= g) lim 28 . h) lim (1 +senx)=
x> 2 x—30 x—>3 x+3 x—> /2
2\2 1\3
0 lim llog, (x + D] = D lim |1+—] = Wilm |5~ = D lim
x> 2 N x—1 % x—>2\ % x—3
m) lim (log x) = n) lim e i = i) lim l - o) lim —L =
x> -1 % x—=3\X oy X 2 s 2 X
) lim M = q) lim =1 = r) lim Conlal - s) hm —x2 +-.x =
Px_é a2+ 2 1;\—)1/’7 %+ 1 x50 x+1
0 lim (Bx*-2x) = Wihm Vi—x= v bm_2-1= w) lim (log, x) =
x—=3 x—>y2 x— 1/2

x—>05




2.5

- )
Al calcular fim W podemos encontrarnos con uno de estos tres casos:

xoe
' _ . Plx) _ P

Si O(c) # 0, entonces xh_)mC 000 - 00"

Si P(c)#0 y O(c) =0, entonces x[{_-,z-zc 583

i Ple) = S o _— P (x—c) Py(x) ~
Si P(c) =0 y Q(c) =0, entonces lim o - lim CEC T Jim 50"

X=>c X—>c

= +ao (hallamos los limites laterales).

Py(x)

(Para hallar este nuevo limite, analizamos en cudl de los tres casos es encuentra).

Calcula los siguienies limites:

x2+1 x2+1 x3—2x x2+2x -3
a)lim ——— b) lim c) lim ——— d)lim ———————
)x—>3 X2 —2x )x—>2 x—2 )x—>ﬂ X+ x )x->1 x2+x—2
RESOLUCION
2 1 2
a) lim - L . ,3 fl = 1?
x— 3 X°—2x 32-2-3 3
b) lim M_i_'+w) Hall los limites 1 a]
)1.1_1117 Py ks (1 (xec). Hallamos los limites laterales:
oy LA . im T2 = o
.xl—>2* x—2 _x‘i)”_;,‘*‘ x—2
3 2 2
. X0 —2x L ox(xc—2) s =D -2
Y lim ————=\|—|=lim ———— = lim =—=-2
o x—0 X%+ x (U) x50 x(x+1) x50 x+1 1
d) lim A H2x-3 o | o K lim =Dt lim et 3) 2
Y Eed XA x—2 0] +51 G-D&x+2) 5, &+2) 3
Calcula los siguientes limites:
. - i} 2 B = (x-—2)(x+1)
a) lim = b) lim = c) lim = d) lim ——— =
Txosax+2 x—>—4 X+4 ¥x>2X+3 )_\-az(fo)(erﬁ)
2 2 2 e
.o xt=2x+1 S e 2x° — 3x = x-—-1 . s
e) lim ———= 0O lim ——= g lim ———= h) lim —5—>5=
a1 x2—1 )x—>() 3x2 + 2x T w1 xt-2x+1 x—0 3x-”+x2
o X n . XP—x . 2x*-8x+6 . 1
) lim ————= ) lim ———-= K fim —————= ) lim ———=
x—31 (—=1)2 Y oiih - 12 Y rs3 2—2x-3 ).r—)—l (x + 12
. . 2 2i_ m
m) lim _Zu—= n) lim Sgc;l: ) lim il W 0) lim w"x—,ﬁ=
xo-—2 X*+4x+4 x—0 X+ 2x a2\ x—2 x—=3 X°—9
. P =25 . x*+3x—4 X+ 3 x3—3x% +3x—1
) lim ot Yim —————= 1) lim ———= s) lim e =
p.\‘—):’) 2x — 10 Yo T ).1-40 x+1 x31 XO—dx*+x—2




P(x) _ ax™ + ..

FO="06 " b + ...
Si grado de P> grado de Q (m > n), entonces [im f(x)= o (e] signo es el de %)
X —» +0
Si grado de P < grado de Q (m < n), entonces [lim f(x)=0.
X —» too
Si grado de P = grado de Q (m = n), entonces lim [f(x)= Z,
X —» +ad b

Cuando x — —o, se resuelve de forma similar a cuando x — +o, teniendo en cuenta la regla de
los signos.

|
Calcula los siguientes limiles:
x? —-3x 2x+1 3x3\2 4-3 x4
lim ———— b) i = Ii = d) i —=————
a):l:i":co 2.74‘2 );\:—z)":co 3x -x2 C)x—zynfoﬁ x2 ) x—l:':fﬂ (1 + x2)2
. 2x— 4 ; 3x2 —4 —2x?+1 . x3-2x
—— I e im ——— b) I e
e) J;,ljbnfna x+ 3 ﬂ xiﬂim 2x2 + x3 g)xl—z)”fm x+4 ) x}-)"-l-co 2.”2 + 1
RESOLUCION
. . X2-3x 1 o 2x+1 _ 33 \2 _ 4-3x* . |
4 xli:?zr-cc 2x2 - 2 b)xl—z,‘»n-ioo 3x —xz =0 C) xl—l)ﬂ-’im x2 T d) xﬁnzw - (] o x2:)2 -
. -4 _ 3x2 — 4 —2x%+1 a3 _2x
=5 ‘ S it S T - = Soit = TN
& xlinir x+3 L \]—ii?im 2x2 + x3 0 8 Aiﬂim x+4 % W xiﬁiw 2x%+ 1

» Calcula los siguientes limites:
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a) 1 BY -1 ¢) No existe a) ; b) +
d) + e) — H o 4

g) +w h) —1 i -1 o |

§ =1 k) 2 D 4w 2

m) 3 n) +oo o 3
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a) 57/2 b =142 c) 0
d) s e) No existe f) 1 L
2 0 h) 2 D1 Pagina 30
N o9 k) 1/8 D 1/8 a) lim flx)=0 by lim  flx) =2
x —® X — —w
m) No existe n) 1/27 fi) 1/4 xl;;” fo =1 lim  f(x) = 2
0) 9/4 p) 4/3 q) —3/2 N toe Ko
D 0 s) 196 D —025 A lm fx)=-w & hn f (’”) = =
u) No existe v) 1 w) —1 o 'ﬂ‘}ﬂ_m'l“(‘x) =1 .u-!ﬁ?LwﬂX) = =0
a) | b)
Pagina 27 e
o 4 d)
lim flx)=—4 lim fQ)=4 Ilim flx)=13 1
x— -1 x—1 x—=>2
a) 11 b) No existe c) 4
D k=4 b) Péagina 31
a) —oo b) +e c) —w d) —o0
e) +w Do g) 0 ho
i) —oo ) +eo k) —wo D +eo
m) —o n) 0 ) 0
Pdgina 28 Pégina 32
P a) -2 a) —3/2 b) +w c) 1 d) oo
b) lim _flo)=—o0; lim , flx)= 4o e —1 b 1/4 g0 h) +oo
T y -“';'*“' o s D 0 D32 ko D 2
€210 5 f) 375 j" 0 i = m) 0 n) — i) =3/2 o) 1/2
& W Je=ce s W=t P 0 OF D 1 5) 1/2
h) Jfim_ flx) = —o0; lim , f(x) = 4o 0 u) +oo V) —oo w)2/3
x—=0 =0
i + D = —co; lim_ flx) =+ Vs
D w0 P lim fi0=-w m fO)= 4% poing 33
k) 1/2 D +oo " . :
m) lim _ flo) = —w; lim _ flx) = +o 2 1 )1 Q “ (_) *
a— =2 X ——2 e) Noexiste f) 2 g3 h) 3
n) lim_ f(x) = —oo; lim , f(x) = +oo D0 Do k) oo D) +oo
x—0 x=»0 ’ i

i)+ 0)1/2 PS5 @52 D0 90 m) —oo n) 2 i) 2 0) —2




