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1.KURBA BATEN AZPIKO AZALERA 
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Nola kalkulatu higikari batek egindako espazioa? 
Abiadura-denbora grafikoan? 
 
 
 
 
 



1.KURBA BATEN AZPIKO AZALERA 
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Nola kalkulatu higikari batek egindako espazioa? 
Abiadura-denbora grafikoan? 
 
 
 
 
 
Eta abiadura ez bada konstante mantentzen esparru 
bakoitzean? 
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1.2.KURBA BATEN AZPIKO AZALERA 
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+ 

- Esparrua X ardatzaren AZPITIK badago, integrala 
NEGATIBOA da, eta GAINETIK badago POSITIBOA 



3.INTEGRALAREN PROPIETATEAK (364-orri) 
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3.INTEGRALAREN PROPIETATEAK (364-orri) 
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5.BARROW-ren ERREGELA 
Nola kalkulatu f(x) = 2x+4 zuzena eta X ardatzaren arteko azalera 
[0,5] tartean?  
1. MODUA : Irudi lauen azalerak: 

 
 
 

2. MODUA :BARROWren legea 
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5.BARROW-ren ERREGELA 

368)1 
11 

f(x) jarraitua bada [a,b] tartean, eta F(x) jatorrizkoa bada, orduan 
Barrow-ren erregela betetzen da. 



5.BARROW ERREGELA 
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379.Orr 1 eta 4 
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379.orr 
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379.orr 
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379.orr 
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379.orr 
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b) Kalkulatu f(x), eta 0X ardatza [0,3] 
tartean mugatutako azalera.  

a) Kalkulatu f(x) ren integral mugatua 
[0,3] tartean 
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6. AZALERAK INTEGRALAREN BIDEZ 
 https://www.geogebra.org/m/MQWTjB4u 

 6.1. AZALERA OX ARDATZAREKIN 

 6.2. AZALERA FUNTZIOEN ARTEAN 
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https://www.geogebra.org/m/MQWTjB4u
https://www.geogebra.org/m/MQWTjB4u


6. AZALERAK INTEGRALAREN BIDEZ 
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Integral mugatuak f(x) funtzioak eta 0X ardatzak [a,b] tartean 
mugatzen dauan azalera da. 



AZALERA POSITIBOAK 

AZALERA NEGATIBOAK 

X1 X2 X3 

6.1. AZALERA : FUNTZIO BATEK ETA  OX ARDATZAK  

MUGATUTAKO AZALERA 
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ADIBIDEA: Kalkulatu y =x2 , X ardatzak eta x=1 eta x= 2 zuzenek mugatutako azalera  

ADIBIDEA: Kalkulatu y = 2x-x2 eta  X ardatzak mugatutako 
azalera  
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ADIBIDEA: Kalkulatu y = x2 -1 eta  X ardatzak mugatutako 
azalera  



6.1. AZALERA OX ARDATZAREKIN 

1) EBAKI-PUNTUAK: Ebatzi f(x)=0 ekuazioa, kurbaren eta X ardatzaren arteko 
ebaki-puntuak lortzeko. 

2) Esparruen azalerak OX ardatzaren gainetik edo azpitik dagozan aztertu (“+” edo 
“-”? ) 

3) Kalkulatu f(x)ren jatorrizkoa F(x) 
4) Esparruen azalerak integral mugatuen balio absolutuak dira eta azalera guztia, 

esparruen azalera guztien batura da.  
     Beste  modu batean; OX gainazalaren gainetik dagozan esparruak batuketa 

bezala eta azpitik dagozanak kenketa bezala adierazi. Barrowen erregela 
aplikatu tartearen artean ebaketa puntuak kontuan hartuz.  
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6.1 AZALERA OX ARDATZAREKIN 

 . 
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373)1 1.ADIBIDEA 

1. 0X ardatzarekiko ebaketa puntuak aurkitu. 
2. 0X ardatzaren gainetik edo azpitik? 
3. Jatorrizko funtzioa kalkulatu (Integral mugagabea) 
4. Barrowen erregela aplikatu tartearen artean ebaketa 

puntuak kontuan hartuz. 
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2.ADIBIDEA 
f(x) = x-2 eta 0X ardatzak mugatutako azalera [0,3] tartean. 

1. 0X ardatzarekiko ebaketa puntuak aurkitu. 
2. 0X ardatzaren gainetik edo azpitik? 
3. Jatorrizko funtzioa kalkulatu (Integral mugagabea) 
4. Barrowen erregela aplikatu tartearen artean ebaketa puntuak 

kontuan hartuz. 
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3.ADIBIDEA 
f(x) = 1-x2 kurba, 0X ardatzak eta x=2 eta x=4 zuzenek mugatutako  
azalera. 

1. 0X ardatzarekiko ebaketa puntuak aurkitu. 
2. 0X ardatzaren gainetik edo azpitik? 
3. Jatorrizko funtzioa kalkulatu (Integral mugagabea) 
4. Barrowen erregela aplikatu tartearen artean ebaketa puntuak 

kontuan hartuz. 
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4.ADIBIDEA 
f(x) = x2-2x kurbak eta  0X ardatzak mugatutako azalera [0,2] tartean. 

1. 0X ardatzarekiko ebaketa puntuak aurkitu. 
2. 0X ardatzaren gainetik edo azpitik? 
3. Jatorrizko funtzioa kalkulatu (Integral mugagabea) 
4. Barrowen erregela aplikatu tartearen artean ebaketa puntuak 

kontuan hartuz. 
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5.ADIBIDEA 
f(x) = x2 - 2x kurbak, x=0 eta x=3  
 zuzenek, 0X ardatzarekin mugatzen  
daben  eskualdearen azalera. 

1. 0X ardatzarekiko ebaketa puntuak 
aurkitu. 

2. 0X ardatzaren gainetik edo azpitik? 
3. Jatorrizko funtzioa kalkulatu (Integral 

mugagabea) 
4. Barrowen erregela aplikatu tartearen 

artean ebaketa puntuak kontuan hartuz. 
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6.ADIBIDEA 
f(x) = x2 + x – 2  kurbak eta   
0X ardatzak mugatzen daben 
eskualdearen  azalera  
x=-1 eta x= 2 absizen artean 

1. 0X ardatzarekiko ebaketa puntuak aurkitu. 
2. 0X ardatzaren gainetik edo azpitik? 
3. Jatorrizko funtzioa kalkulatu (Integral mugagabea) 
4. Barrowen erregela aplikatu tartearen artean ebaketa puntuak 

kontuan hartuz. 
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7.ADIBIDEA 
f(x) = -x2 + 4x – 3  funtzioak eta  0X ardatzak mugatutzen duten 
eskualdearen  azalera. 

1. 0X ardatzarekiko ebaketa puntuak aurkitu. 
2. 0X ardatzaren gainetik edo azpitik? 
3. Jatorrizko funtzioa kalkulatu (Integral mugagabea) 
4. Barrowen erregela aplikatu tartearen artean ebaketa puntuak 

kontuan hartuz. 
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1. Kurben arteko ebaketa puntuak aurkitu (a eta b 
puntuak).f(x)=g(x) 

2. Kenketa-funtzioa planteatu eta bere jatorrizkoa kalkulatu 
(Integral mugagabea).(Goiko funtzioa ken beheko funtzioa) 

3. Azaleraren kalkulua egin a eta b tarterako (Barrowen erregela). 

6.2 AZALERA FUNTZIOEN ARTEAN 
(esparru bat) 

GOIKO KURBA BEHEKO KURBA 

https://www.geogebra.org/m/MQWTjB4u 

https://www.geogebra.org/m/MQWTjB4u
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8.adibidea 



9. ADIBIDEA 
Kalkulatu y=x2 eta y=1 funtzioek  
mugatzen daben eskualdearen azalera 
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1. Kurben arteko ebaketa puntuak aurkitu (a eta b 
puntuak).f(x)=g(x) 

2. Kenketa-funtzioa planteatu eta bere jatorrizkoa 
kalkulatu (Integral mugagabea).(Goiko funtzioa ken 
beheko funtzioa) 

3. Azaleraren kalkulua egin a eta b tarterako 
(Barrowen erregela). 



10. ADIBIDEA 
Kalkulatu y= 1 - x2 eta y=1 – x  funtzioek  
mugatzen daben eskualdearen azalera 
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1. Kurben arteko ebaketa puntuak aurkitu (a eta b 
puntuak).f(x)=g(x) 

2. Kenketa-funtzioa planteatu eta bere jatorrizkoa 
kalkulatu (Integral mugagabea).(Goiko funtzioa ken 
beheko funtzioa) 

3. Azaleraren kalkulua egin a eta b tarterako 
(Barrowen erregela). 



11. ADIBIDEA 
Kalkulatu  y= x2  - 2x eta   y=  -x2  +4x  
funtzioek mugatzen daben  
eskualdearen azalera 
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1. Kurben arteko ebaketa puntuak aurkitu (a eta b 
puntuak).f(x)=g(x) 

2. Kenketa-funtzioa planteatu eta bere jatorrizkoa 
kalkulatu (Integral mugagabea).(Goiko funtzioa ken 
beheko funtzioa) 

3. Azaleraren kalkulua egin a eta b tarterako 
(Barrowen erregela). 
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6.2 AZALERA FUNTZIOEN ARTEAN(bi esparru) 

F eta g kurben artean 
dagoen azalera f-g 
kendura-funtzioaren 
eta X ardatzaren 
artean dagoan 
azaleraren bardina 
da. 

https://www.geogebra.org/m/MQWTjB4u 
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https://www.geogebra.org/m/MQWTjB4u


6.2 AZALERA FUNTZIOEN ARTEAN 
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1. Ebatzi f(x)=g(x) , kurben arteko ebaketa puntuak aurkitzeko 
2. Esparru bakoitzeko kenketa-funtzioa planteatu eta bere jatorrizkoa 

kalkulatu . Goiko funtzioa ken beheko funtzioa (edo balio absolutuak) 
3. Azaleraren kalkulua egin.(Barrowen erregela). 
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12. ADIBIDEA 
Kalkulatu y=x2 -1 , y = 5-x   funtzioek  eta 0X ardatzak mugatzen daben eskualdearen 
azalera, x=1 eta x=5 tartean. 
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13. ADIBIDEA 
Kalkulatu y=x2, y = x   eta y=2x  funtzioek  mugatzen daben eskualdearen azalera 
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14. ADIBIDEA 
Kalkulatu y=Lnx , y = 1   eta ardatz kartesiarrak lehenengo koadrantean mugatzen 
daben azalera 



6.2 ARIKETA:AZALERA AZALERA 
FUNTZIOEN ARTEAN 
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ZATIKA DEFINITUTAKO INTEGRALA 
  

  

  

  

X ardatzak x=-1 eta x=3 zuzenek mugatutako azalera. 
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SELEKTIBITATEA 
2022 EKAINA 
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SELEKTIBITATEA 
2022 UZTAILA 

66 


